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BAI 8: POI XUNG TAM
LTOM TAT LY THUYET
1. Hai diém d6i xtirng qua mét diém:
Pinh nghia: Hai diém M, M’ goi la d6i xtig v6i nhau qua diém O néu O 14 trung diém cia
doan thing MM".
Quy wée: Néu diém M tring v6i diém O thi diém ddi xing véi diém M 1a diém M’ ciing
trung voi diém O.
Tinh chat: M d6i xtmg v6i M’ qua O =OM = OM’
2. Hai hinh ddi xtrng qua mét diém:
Pinh nghia: Hai hinh H va H’ goi 12 ddi xtmg v&i nhau qua diém O néu mdi diém thudc
hinh H ¢6 diém ddi xtmg qua O thudc hinh H’. Khi d6, diém O goi 1a tAm d6i xtng cta hai hinh H
va H’.
Pinh li: Néu diém A va A’, B va B’, C va C’ d6i xtng vé6i nhau qua tdm O thi:
Poan thang AB ddi xtng v&i doan thang A’B’ qua tim O va AB = A’B’.
ABC, A'B'C" ddi xting v6i nhau qua tam O va ABC = A'B'C'
AABC, AA'B'C' ddi ximg véi nhau qua tim O va AABC = AA'B'C'
Puong thing AB ddi xtng v6i dudng thing A’B’ qua O va AB//A’B’ (tinh chit nay
sir dung phai chirmg minh, dua vao tinh chat ctia hinh binh hanh)
3. Hinh c6 tAm doi xing:
Pinh nghia: Diém O goi 1a tam ddi xtng cta hinh H (hay hinh H ¢6 tim ddi ximg 1a O) néu
mdi diém thudc hinh H c6 diém d6i xtng ciing thudc hinh H.

Pinh li: Giao diém 2 duong chéo cua hb hanh 13 tim dbi xtng cta hinh binh hanh d6.
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Nhan xét: TUr dinh 1i trén, ta suy ra rang “Néu c6 mot duong thang di tim dbi ximg cua
hinh binh hanh va cét 2 canh d4i dién ciia hinh binh hanh tai A, B thi A va B ddi xtig véi nhau
qua tam O.”

II. CAC DANG BAI TAP
Bai 1: Cho tam gidc ABC trung tuyén AM va G 1a trong tim cua tam gidc ABC. Goi K, H, N lan
luot 1a cac diém d6i xtng cua G qua A, B, C. Goi T 1a giao diém cua tia KG v&i NH.

a) Ching minh rang M 12 trung diém cua GT.

b) Ching minh rang G 14 trong tAm ciia tam gidc KNH.

HD:

a) D& théy A, B, C lan luot 1a trung diém cua GK, KH, GN.

Xét tam gidc NGH c6 BT 1a duong trung binh
—BT// GN va BT = %GN hay BT//GC va BT = GC

Suy ra BTCG la hinh binh hanh.

M la giao diém 2 dudng chéo GT va BC nén M la trung diém cua GT.

b) Xét tam giac GNT c6 CM la duong trung binh nén CM = % NT
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Tuong tu, ta c6 BM = % HT.
Ma CM = BM nén NT = HT =T Ia trung diém NH. (1)
Ta lai c6 KA = AG = 2GM = GT, suy ra KG = 2GT hay KG = %KT. 2)

Tu (1) va (2) suy ra G la trong tam tam giac KNH.
Bai 2:. Cho ba diém A, B, C thang hang va diém M khong thudc dudng thang d6. Goi A’, B’, C’
1an luot 1a diém ddi xtng cia A, B, C qua M. Chtrng minh A’, B’, C’ thang hang.

HD:

c'™ B’

Gia sir A, B, C thang hang theo thi ty d6, ta cd AB + BC = AC (1).

Céc doan thang A’B’, B’C” va A’C’ lan lugt d6i ximg voi cac doan thang AB, BC, AC qua
diém M nén ta c6 A’B’ = AB, B’C’ =BC, A’C’ = AC.

Két hop déng thtrc (1) ta dugc A’B’+B’C’=A’C’. Vay A’, B’, C’ théng hang.
Bai 3:. Cho tam giac ABC. Goi Oy, Oy, O3 lan luot 13 trung diém cta AB, BC, CA. M la mot diém
tuy y khong thude cac canh cua tam giac ABC. Goi
M; 1a diém dbi xtmg cua M qua Oy, M, 1a diém ddi

xtng cua M; qua O,, M3 1a diém doi xung cua M, qua

03. Chitng M3 d6i xting M v6i M qua A.
HD:
B
x C
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Pé dang ching minh dugc cac t gisc AMBM;, BM,CM;, CM,AM; la cac hinh binh hanh
(dua vao tinh chét cac dudng chéo cat nhau tai trung diém ciia mdi duong).

Tur d6 ta c6: AM = M;B = M,C = M;3A,

AM /I M;B /I M,C, AM3 /[ M,C

Tir d6 AM = AM; va A, M, M; thang hang.

Viy A 14 trung diém ciia MM3, hay A va M3 d6i xting nhau qua A.
Bai 4:. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 tam ddi xtung O, E 1a diém bét ky trén canh OD. Goi F 1a
diém dbi xtmg ciia C qua E.

a) Ching minh rang AF // BD.

b) DBiém E & vi tri nao trén OD dé tt giac ODFA 14 hinh binh hanh.

HD:

D C
a) Ta c6 O la trung diém AC va E 13 trung diém CF nén OE 1a dudng trung binh trong tam
giac ACF,
Tur do ta c6 AF // BC.
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b) ODFA la hinh binh hanh khi va chi khi FD = AO va FD // AO, khi va chi khi FD = OC
va FD // OC, hay OCDF la hinh binh hanh.

Vi E 1a trung diém cua CF, do d6 OCDF 1 hinh binh hanh khi va chi khi E 13 trung diém
cua OD.

Véay ODFA 14 hinh binh hanh khi va chi khi E 13 trung diém cta DO.
Bai 5:. Cho hai dudng thing dy, d, vuéng goc nhau tai O va mot diém P khong nam trén dy, d,. Goi
P, 1a diém d6i xtmg cua P qua d;, P, 1a diém ddi xtng cta P, qua d,. Chimg minh hai diém P; va P,
d6i xtmg nhau qua O.

HD:

Goi I, K 1an luot 1a trung diém cua PPy, P;P,.
Dé dang nhan thdy OP = OP; = OP, (1).
POP, = POP, +P,OP,
~2(10P, + POK ) = 210K =180° (2)
Tir (1) va (2) suy ra O 13 trung diém PP;.
Vay hai diém P va P, d6i xtmg nhau qua O.
Bai 6:. Cho hinh binh hanh ABCD, diém P trén AB. Goi M, N 14 céc trung diém ctia AD, BC; E, F

lan luot 1a diém ddi xting cta P qua M, N. Ching minh ring:
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a) E, F thuoc duong thang CD.
b) EF =2CD

HD:

E S c

a)M la trung diém ctua AD va PE

Suy ra tr gidc APDE 1a hinh binh hanh do d6 DE // AP.

Tuong tu BPCF la hinh binh hanh,

Suy ra FC // PB.

Mit khac CD // AB nén suy ra cac diém E, F nam trén duong thang CD.

b) Trong tam giac PEF, MN la duong trung binh

Suy ra EF = 2MN = 2CD.
Bai 7:. Cho hinh binh hanh ABCD ¢6 O 1a giao diém hai dudng chéo. Ly diém E trén canh AB, F
trén canh CD sao cho AE = CF. goi I 13 giao diém cua AF va DE; K 14 giao diém cta BF va CE.
Chtng minh I 1a diém ddi xtng cta ciia K qua O.

HD:

Ta cod AE = CF va AE // CD nén AECF la hinh binh hanh.
Tuong tu, BEDC ciing la hinh binh hanh.
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Do d6 ta c6 O 1a trung diém cua EF va IEKF 13 hinh binh hanh (hai cip canh dbi dién song
song).

Tir d6 suy ra O 1a trung diém cua IK.

Vay hai diém I va K d6i xtmg nhau qua O.
Bai 8:. Cho diém O tuy ¥ ndm trong tam giac ABC. Goi D, E, F theo thtr ty 1a trung diém ctia BC,
CA, AB. Goi G, H, I theo thtr tu 1a cac diém d6i xtng vo1 O qua D, qua E, qua F. Chiing minh
rang;

a) Ba duong AG, BH, CI dong quy tai mot diém. (Goi diém dong quy 1a K)

b) Khi O di chuyén trong tam giac ABC thi dudng thang OK ludn di qua mot diém c6 dinh.

HD:

a) Ta co cac tir giac AIBO va BGCO 1a cac hinh binh hanh (vi cac dudng chéo cét nhau tai
trung diém mdi duong).

Suyra Al =0B, Al //OBvaCG =B0O, CG//BO ; Al =CG, Al // CG,

Ta duoc tir giac AIGC ciing 1a hinh binh hanh,

Suyra AG cat CI tai trung diém mdi doan.

Chtng minh tuong tw, ta cling c6 Al cit BH tai trung diém mdi doan.

Vay AG, BH, CI dong quy tai K, 13 trung diém ctia mdi doan.
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b) Trong tam gidc AGO, AD va OK 14 hai dudng trung tuyén.

Goi M 1a giao diém ctia OK va AD thi M 1a trong tdm tam giac AGO.

Ta c6 diém M trén canh AD, théa man AM = 2MD, suy ra M 1a trong tim tam giac ABC, 1a
diém c6 dinh.

Vay khi O thay d6i, duong thang OK ludn di qua trong tim tam giac ABC.
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